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Introducao

As equacodes diferenca s@o ferramentas usadas para
modelar situacdes de variagéo discreta. No presente
trabalho, as estudamos como meio para a modelagem
de fenbmenos econbmicos e demograficos,
especificamente os modelos do Mapa Logistico e do
Modelo de Teia de Aranha.

Metodologia

A partir de ferramentas matematicas da algebra linear
e da analise, buscamos compreender a modelagem
matematica da dindmica de populagcdes e das
flutuacdes na formacgao de precos de equilibrio.

Resultados e Discussao

Em muitos fenbmenos €& impossivel interpretar os
dados que captamos como algo continuo, pois a
forma que os obtemos é discreta, ou seja, de instante
em instante. Nesses casos, a modelagem por meio de
uma equagéo diferencial pode ndo ser adequada, e
dai surge a necessidade das equacdes diferenca.
Uma equacao diferenca é uma equagao cuja incognita
€ uma sequéncia ordenada de numeros reais, na qual
podemos descobrir um termo em fungdo de seus
antecessores.

Particularmente interessantes séo 0s
comportamentos assintéticos das equacoes diferenca
€ 0s meios que temos para manipula-las. Por causa
disso, em muitos estudos que envolvem
comportamentos ciclicos, estaveis, instaveis ou até
mesmo caoticos, as equacdes diferenca sdo melhores
em modela-los.

Exemplos desses comportamentos encontram-se
frequentemente na Dindmica Populacional e na
Economia, dentre os quais destacamos o mapa
logistico e 0 modelo de teia de aranha.

O mapa logistico € um modelo populacional originado
da “discretizacdo” de uma equacéo diferencial. Suas
aplicacées sédo primariamente em populagcbes de
animais ou bactérias, mas também existem
aplicagbes a demografia. Um dos motivos pelo qual o

mapa logistico é tdo conhecido é porque o seu
comportamento é extremamente rico, contendo
diversos exemplos e caracteristicas Uteis para o
estudo de sistemas dindmicos, como mostra a figura.

Figura 1. Bifurcacoes do mapa logistico

Ja o0 modelo de teia de aranha foi criado pelo
economista Henry Moore no inicio do século XX para
compreender a dindmica dos precos e da existéncia
(ou nao) da estabilidade do mercado, ou seja, se 0
preco de equilibrio sera atingido ou n&o. Inicialmente,
0 modelo era composto de equacbes diferenca de
primeira ordem, mas a evolugdo que se seguiu foi
tamanha que ainda hoje ele é estudado, com um
ferramental matematico bem mais amplo.

Conclusoes

Apesar das limitagdes dos modelos estudados, eles
permanecem adequados para o estudo da formacgao
e evolucdo assintética de diversos fendmenos
complicados que envolvem variagbes discretas no
tempo.
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