SEMANA NACIONAL SEMINAR~IO DE
DE CIENCIA E TECNOLOGIA INICIAGAO CIENTIFICA
E TECNOLOGICA DO IFG
Criar - Polo de Inovacao do IFG 2024

CONSTRUGAO E ESTUDO DOS NUMEROS P-ADICOS

RIBEIRO, Jacyellen '; RODRIGUES, Nathdlia '; LIMA, Edvan '; MIRANDA, Bruno ™
'Instituto Federal de Goias, Campus Valparaiso * bruno.miranda@ifg.edu.br.

Este trabalho tem como objetivo estudar a construgdo dos numeros p-adicos a
partir de conceitos de algebra, espagos métricos e analise. O ponto de partida
foi a definicdo dos valores absolutos p-adicos no corpo dos numeros racionais.
Utilizando o Teorema de Ostrowski, demonstramos que qualquer valor absoluto
nao trivial nos racionais é equivalente a um valor absoluto p-adico ou ao valor
absoluto usual. A partir disso, fixamos um valor absoluto p-adico e verificamos
que o corpo dos numeros racionais, com essa métrica, ndo € completo. Através
de limites de sequéncias de Cauchy, realizamos o completamento dos numeros
racionais, obtendo o corpo dos numeros p-adicos. Esse processo é analogo ao
completamento dos numeros racionais com o valor absoluto usual, que resulta
no corpo dos numeros reais. A metodologia adotada baseou-se em encontros
regulares entre alunos e professor, nos quais foram apresentados conteudos
tedricos, discutidas duvidas e sugeridos estudos complementares para
aprofundamento. Como resultado, provamos que o corpo dos numeros p-adicos
€ completo e que o conjunto dos numeros racionais € denso neste corpo. Este
estudo é relevante, pois a construcdo dos numeros p-adicos tem implicacoes
importantes na teoria dos niumeros e em areas como a analise e a geometria.
Concluimos que a teoria dos numeros p-adicos oferece uma estrutura rica para
investigacbes matematicas, ampliando a compreensdo de propriedades
numeéricas que vao além dos numeros reais. Ademais, este trabalho contribui
significativamente para o aprimoramento das habilidades dos estudantes de
licenciatura em matematica, ao desenvolver seu raciocinio légico e aprofundar o
conhecimento em topicos avangados, essenciais para sua formagao como
futuros professores. A compreensio de estruturas como os numeros p-adicos
proporciona uma base sélida para abordar a matematica com mais rigor e
clareza no ambiente escolar.
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